Seminario de Resolucion de Problemas
Lista 13: Desigualdades
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“La peor forma de desigualdad es intentar
hacer iguales cosas diferentes.”
Aristoteles

Tarea
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1. Ordena los siguientes nimeros de mayor a menor: y 1

2. Muestra para nimeros positivos x1, xo, ..., T, que
1 1 1 9
(x1+x2+...4+xp) | —+—+...+— ) >n".
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3. Sean a y b reales positivos con a + b > 1. Encuentra el minimo valor de la expresién ab -+ ﬁ.
(Para qué parejas (a,b) se alcanza el minimo?

4. Muestra que la media aritmética a de los ntimeros x1, xo, ..., x, satisface

(x1—a)? + (@2 —a)?+ ...+ (xn—a)?>=(lz1—a|+ ...+ |z, —al)?.
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5. Demuestra que para todo entero positivo n se tiene que

(n+1)% > 3Vn!2.

6. Sea a un numero real mayor a 1 y n un entero positivo. Muestra que

n+1 n—1
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Ve . . .7, n 7 .
7. (Para qué entero positivo n la expresién 1?3 alcanza su maximo?
8. Considera n fracciones %, ..., % con denominadores positivos. Muestra que la fraccién
by ' b
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bbt 1y esté entre la menor y la mayor de estas n fracciones.

9. Demuestra que:
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11.

12.
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Sean a,b >0 cona+b=1yqg>0. Muestra que

1\? b 1\ 54
- - > =
(03) +(0+5) = 5
Sean f y g funciones reales. Muestra que hay reales z y y entre 0 y 1 (inclusive) tales que
|2y — f(x) = 9(y)| = 1.

Sean a, b, ¢, d y e reales positivos y f : {(z,y) € (RT)?|c —dx — ey > 0} — RT dada por
f(z,y) = (ax)(by)(c — dx — ey). Encuentra el valor maximo de f.



